
𝐦𝐢𝐧 𝒇(𝒙) + 𝒈(𝒙)

𝒇, 𝒈 凸

𝜵𝒇 𝒙 + 𝝏𝒈(𝒙) ∋ 𝟎 𝒙+ = 𝑰 + 𝜶𝝏𝒈 −𝟏(𝒙 − 𝜶𝜵𝒇(𝒙)) ൝
𝒙 𝜶 = 𝑰 + 𝜶𝝏𝒈 −𝟏 𝒙 − 𝜶𝜵𝒇 𝒙

𝒙+ = 𝒙 − 𝜸[𝒙 − 𝒙 𝜶 − 𝜶(𝜵𝒇 𝒙 − 𝜵𝒇(𝒙 𝜶 )]

𝝏𝒇 𝒙 + 𝝏𝒈(𝒙) ∋ 𝟎 ൝
𝒚 = 𝑰 + 𝜶𝝏𝒈 −𝟏 𝒙 − 𝜶𝒂 , 𝒂 ∈ 𝝏𝒇(𝒙)

𝒙+ + 𝜶𝝏𝒇 𝒙+ ∋ 𝒙 + 𝜶𝒂 − 𝜸(𝒙 − 𝒚)

𝐦𝐢𝐧 𝒇(𝒙)

𝒇 可微
𝜵𝒇 𝒙 = 𝟎 𝒙+ = 𝒙 − 𝜶𝜵𝒇(𝒙)

ቊ
𝒙+ = 𝒙 + 𝜶𝒅
𝒅+ = −𝜵𝒇 𝒙+ + 𝜷𝒅

𝜷: 𝑭𝒍𝒆𝒕𝒄𝒉𝒆𝒓, 𝑹𝒆𝒆𝒗𝒆𝒔 𝟏𝟗𝟔𝟒
𝜶: 𝑨𝒍 𝑩𝒂𝒂𝒍𝒊 𝟏𝟗𝟖𝟓

𝒙+ = 𝒙 − 𝜵𝟐𝒇 𝒙
−𝟏

𝜵𝒇 𝒙

𝒙+ = 𝒙 − 𝜶𝑾𝜵𝒇(𝒙)

  

  

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

注：至于等式约束和不等式约束下的极小化问题，可以通过 Karush-Kuhn-Tucker 定理转化为某个合适的方程(组)，再用上述某个基本方法求解。 

 

董云达的学术地位——仅以优化框架为例 

Fermat Cauchy  

1847 

中国人的方法 

克服了 Tseng 方法的小步长现象 

[𝑹𝒂𝒑𝒉𝒔𝒐𝒏 𝟏𝟔𝟗𝟎; 𝑺𝒊𝒎𝒑𝒔𝒐𝒏 𝟏𝟕𝟒𝟎] 

[

𝑾:  𝑫𝒂𝒗𝒊𝒅𝒐𝒏𝟏𝟗𝟓𝟗; 𝑭𝒍𝒆𝒕𝒄𝒉𝒆𝒓, 𝑷𝒐𝒘𝒆𝒍𝒍 𝟏𝟗𝟔𝟑;

𝑩𝒓𝒐𝒚𝒅𝒆𝒏 𝟏𝟗𝟕𝟎; 𝑭𝒍𝒆𝒕𝒄𝒉𝒆𝒓 𝟏𝟗𝟕𝟎           

𝜶:  𝑫𝒐𝒏𝒈 𝟐𝟎𝟏𝟎 比 𝑾𝒐𝒍𝒇𝒆 𝟏𝟗𝟔𝟗 应用广           

] 

[
        𝜶       ∶   𝑳𝒊𝒐𝒏𝒔, 𝑴𝒆𝒓𝒄𝒊𝒆𝒓 𝟏𝟗𝟕𝟗                                 

𝟎 < 𝜸 < 𝟐:   𝑳𝒊𝒐𝒏𝒔, 𝑴𝒆𝒓𝒄𝒊𝒆𝒓 𝟏𝟗𝟕𝟗; 𝑬𝒄𝒌𝒔𝒕𝒆𝒊𝒏 𝟏𝟗𝟖𝟗

𝟎 < 𝜸 ≤ 𝟐:   𝑫𝒐𝒏𝒈, 𝑭𝒊𝒔𝒄𝒉𝒆𝒓 𝟐𝟎𝟏𝟎                                  
] 

[
𝜶: 𝑫𝒐𝒏𝒈 𝟐𝟎𝟎𝟑 𝛁𝒇 𝑳𝒊𝒑𝒔𝒄𝒉𝒊𝒕𝒛 连续

𝑫𝒐𝒏𝒈 𝟐𝟎𝟐𝟒 𝛁𝒇 仅一致连续   

𝜸: 𝑫𝒐𝒏𝒈 𝟐𝟎𝟎𝟑; 𝑫𝒐𝒏𝒈 𝟐𝟎𝟐𝟒             

] 

Moreau-Rockafellar 


